PRIMITIVES ET CALCUL INTEGRAL
JE SAIS FAIRE

\9 Je sais qu’on ne dit pas « LA primitive » mais « une primitive ».

# Je sais donner instantanément les primitives des fonctions définies par :

fx)=e" ; f(x)Z% ; flx)=x" (n#—1) ; f(x)=sinx ; f(x)=cosx ; f(x):\/L;

% Je sais que la primitivation est un probleme difficile en général : on peut savoir primitiver

f

f et g sans savoir primitiver fg , < et gof . Par contre, si 'on sait primitiver
g

f et g ,onsaitprimitiver f+g et kX f (kréel)

Exercice 1 : Donner une primitive des fonctions définies par

1) f(x):5x4—2x3+%x2—7 2) g(x)= T_—4ex+2cosx+%

# Je sais reconnaitre et primitiver les expressions du type :

u'(x)e"™ ; u((x)) cu'(ulx)y ;2 (x) ou m’y ramener rapidement.
ul\x
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Exercice 2 : Donner une primitive des fonctions définies par
1) f(x Ox+1 2) g(x)=x"(x’+1)* 3) h(x)=4e "  4)
\/3x
. x+1 : 1 In x -
e = k = 7 = x
i(x Ry 5) j(x) I 6) k(x) e ) [(x)=3xe

# Je sais énoncer dans son intégralité le théoreme fondamental du calcul intégral et je
sais I'appliquer sur des situations simples.

Exercice 3 : Dériver les fonctions définies par

1) flx)=

t x’ t 2x ¢

dt 2) g(x):f:—ldz 3) h(x)=fe7dt
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# Je sais calculer une intégrale a I'aide des primitives usuelles. Si  f est une fonction de
b

'=F(b)~F(a)=] f(t)dr .

primitive F , je sais que [F(x)]

1 2
Exercice 4 : Calculer 1) I=[ xe"dx  2) J:f (x3—%x2+x— 1)dx 3)
0

k=] ——

L x\/ln

1

4) L(x fil 5) M(x j )(x*+x—4) dx




b
# Je connais l'interprétation géomeétrique de f f(x)dx

a

# Je connais les propriétés de linéarité de I'intégrale et la relation de Chasles.

& Je connais les propriétés de positivité et de croissance de l'intégrale et je sais les
appliquer.

Exercice 5:
0. Démontrer que pour tout entier naturel » non nul et pour tout x€[0,1] ona:
1 x 1 1

n p> x+n n
1
1. a) Calculer f

y X+n
b) Déduire en utilisant la queston O que pour tout nelN
1 1 (n+1 n+1 1

S — < —) (1) etque In <-= (2)
n n n

dx

2. On appelle u la suite définie pour tout neN" par u, = —Inn . Démontrer

n
k=1

x| =

gue la suite u est décroissante.
3. On appelle v la suite définie pour tout neN" par vn=2%—ln(n+l)
k=1

Démontrer que la suite v est croissante.
4. On admet que les suites u et v convergent vers une limite commune notée y

Déterminer une valeur approchée de y a 10° prés en utilisant un programme
ecrit en langage Python. On remarquera qu’il suffit de trouver le premier entier
naturel n telque u,—v,<10” (pourquoi ?).



